
 

 

 

 
 ϢϬϋϮϤΠϣ ϦϴΘفϟΎΤΘϣ ϦϴΘϳϭاί Ϟϛ =180 

128 180

180 1 8

5

2

2

m QRS

m QRS

m QRS

  
  
 



 



 

 
 ωاοاأ ϱίاϮΘϣ ϲف ϦϴϘΑΎτΘϣ ϦϳήυΎϨΘϣ ϦϴόϠο Ϟϛ 

    3QR PS cm  
 

 ωاοاأ ϱίاϮΘϣ ϲف ϦϴϘΑΎτΘϣ ϦϳήυΎϨΘϣ ϦϴόϠο Ϟϛ 
    5QP RS cm  

 
 ϦϴΘϳϭΎδΘϣ ϦϴΘϠΑΎϘΘϣ ϦϴΘϳϭاί Ϟϛ 

128m Q m S     

 
    

 ϦϴϘΑΎτΘϣ ϦϴϠΑΎϘΘϣ ωاοاأ ϱίاϮΘϣ ϲف ϦϴόϠο Ϟϛ 
    1FG JH in   



 

 

 
 

         
 ϦϴϘΑΎτΘϣ ϦϴϠΑΎϘΘϣ ωاοاأ ϱίاϮΘϣ ϲف ϦϴόϠο Ϟϛ      

    3
4

FG GH in   

 
 ϦϴϘΑΎτΘϣ ϦϴϠΑΎϘΘϣ ωاοاأ ϱίاϮΘϣ ϲف ϦϴΘϳϭاί Ϟϛ 

62m JHG m JFG     
 

 ϢϬϋϮϤΠϣ ϦϴΘفϟΎΤΘϣ ϦϴΘϳϭاί Ϟϛ =180 
180

62 180

180

8

2

1

6

1

m JFG m FJH

m FJH

m FJH

m QRS

   
  

  
 



 

 



 

 

 
 ϦϴϘΑΎτΘϣ ϦϴϠΑΎϘΘϣ ϦϴόϠο Ϟϛ ϥΫ· ωاοأ ϱίاϮΘϣ ϞϜشϟا ϥأ ΎϤΑ 

3 7 4

4 3 7

2 11

2 1

7

11

1

x x

x x

x

y y

y y

y

 
 

 
 
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 ϢϬϋϮϤΠϣ ϦϴΘفϟΎΤΘϣ ϦϴΘϳϭاί Ϟϛ =180 

5 2 11 180

16 180

5 2 180

164 5 2 180

159 2 180

2 180 15

164

10.5

9 21

x x

x

x

x y

y

y

y

y

   
 

  
  
 
  




 

 
ήاأخ ΎϤϬϨϣ Ϟϛ فμϨϳ ωاοاأ ϱίاϮΘϣ اήτق 

 
6 11

10 7

10 7

5

17

x

x

y

y

y

 

 
 


 

 
 
 



 

 

 
 

 

    

 ϲϫ ΎϤϬόρΎϘΗ ΔτϘϧ ϥΈف ،ήخϵا ΎϤϬϨϣ اϛ فμϨϳ ωاοاأ ϱίاϮΘϣ ϱήτق ϥأ ΎϤΑ
 Ϧϣ Ϟϛ فμΘϨϣ ΔτϘϧWY , XZ . فμΘϨϣ ΔτϘϧ ΪΟϭأWY ΎϫΎفήρ ϲΘϟا    1 7 , 6 2 ،، 

1 2 1 2,
2 2

x x y y      = 
1 6 7 2

,
2 2

            (فμΘϨϤϟا ΔτϘϧ Δغϴص) 

 2.5 2.5،                                                            (ςϴδΒΘϟΎΑ) 
ϱήτق ϊρΎϘΗ ΔτϘϧ ΎϴΛاΪΣ· ϥΫ·ABCD ΎϤϫ  2.5 2.5، 

   

 ϲϫ ΎϤϬόρΎϘΗ ΔτϘϧ ϥΈف ،ήخϵا ΎϤϬϨϣ اϛ فμϨϳ ωاοاأ ϱίاϮΘϣ ϱήτق ϥأ ΎϤΑ
 Ϧϣ Ϟϛ فμΘϨϣ ΔτϘϧWY , XZ . فμΘϨϣ ΔτϘϧ ΪΟϭأWY ΎϫΎفήρ ϲΘϟا    4 5 , 4 2 ،، 

1 2 1 2,
2 2

x x y y      = 
4 4 5 2

,
2 2

       (صϴغΔτϘϧ Δ اμΘϨϤϟف)       

 0 1.5،                                                            (ςϴδΒΘϟΎΑ) 
ϱήτق ϊρΎϘΗ ΔτϘϧ ΎϴΛاΪΣ· ϥΫ·ABCD ΎϤϫ  0 1.5،  

 
ΕΎϴτόϤϟا : ωاοاأ ΎϳίاϮΘϣWXTV , ZYVT .
ΏϮϠτϤϟا :WX  ZY 
ϥΎϫήΒϟا:  ΕاέΎΒόϟا(ΕاέήΒϤϟا) :

(1 ωاοاأ ΎϳίاϮΘϣ WXTV , ZYVT         (ϰτόϣ) 
 
 



 

 

 
 

(2 WX VT , VT YZ.       ( ωاοاأ ϱίاϮΘϣ ϲف ΔϠΑΎϘΘϤϟا ωاοاأ
ΔϘΑΎτΘϣ) 

(3 WX YZ                                      (ϱΪόΘϟا ΔϴصΎخ) 

 

      
  

 ϦϴϘΑΎτΘϣ ϦϴϠΑΎϘΘϣ ϦϴόϠο Ϟϛ 
2 5 20

2 20 5

2

7 5

15

x

x

x

.x

 
 



 

 
3 9 24

3 24

3 3

11

9

3

y

y

y

y

 
 



 

 
180 76

104

AFB

AFB

  
  

 

  180 7

8

6 22

2

DAC

DAC

   
  

 

  
 

 
 



 

 

 
 

   
 

180

180 19 76 85

CAB AFB ABF

CAB

    
     

 

                                 ΎϴϠاخΩ ϝΩΎΒΘϟΎΑ  85ACD CAB    
  

                                                αأήϟΎΑ ϞΑΎϘΘϟΎΑ76AFD   
1

180 76 22 82

8 8 672 5

DAF

DAB DAF CAB

DAB

    
  
    

 

 

 
         ΔϳίاϮΘϣ ωاοاأ ϱίاϮΘϣ ϲف ΔϠΑΎϘΘϤϟا ωاοاأ

 Ϟϴϣ ϥأ ΎϤΑϭBC ϱϭΎδϳ 6
2
 Ϟϴϣ ϥΈف AD ϱϭΎδϳ 6

2
 ً Ύπϳأ .           

 αأήϟا ϦϴϴόΘϟϭD αأήϟا Ϧϣ أΪΑا ،A Ϟفγاأ ϰϟ· ϙήΤΗϭ 6 ϦϴϤϴϟا ϰϟ·ϭ ΕاΪΣϭ 
ϦϴΗΪΣϭ .

 αأήϟا ϥΫ· 0, 1 D  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 

 

 
 

 

 
ϥΎϫήΒϟا :

 ΕاέΎΒόϟا(ΕاέήΒϤϟا) :
(1 ωاοاأ ϱίاϮΘϣ GKLM                 (ϰτόϣ) 
(2 GK ||ML  , GM ||KL      ( ωاοاأ ϱίاϮΘϤϟ ΔϠΑΎϘΘϤϟا ωاοاأ

ΔϳίاϮΘϣ) 
3 )Ê K  ϭ ÊG ، Ê K ϭ Ê L ، Ê L ϭ ÊM ، ÊM ϭ ÊG  

            ΔϠϣΎϜΘϣ Ύϳاϭί
        (ϦϴΘϠϣΎϜΘϣ ωاοاأ ϱίاϮΘϣ ϲف ϦϴΘفϟΎΤΘϣ ϦϴΘϳϭاί Ϟϛ) 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 

 

 
 

 
ϥΎϫήΒϟا :

 ΕاέΎΒόϟا(ΕاέήΒϤϟا) :
2)  ωاοاأ ϱίاϮΘϣWXYZ                (ϰτόϣ)  

,WX ZY XY WZ  ϦϴϘΑΎτΘϣ ϦϳήυΎϨΘϣ ϦϴόϠο   
XZ ZX αΎϜόϧاا ΔϴصΎخ    

3 ) XYZ YZX         SSS 

 
ϥΎϫήΒϟا :

 ΕاέΎΒόϟا(ΕاέήΒϤϟا) :
(1 ωاοاأ ϱίاϮΘϣ PQRS                  (ϰτόϣ) 
(2ΓΪϋΎδϣ ΔϤϴϘΘδϣ Δότق Ϣγέا PR  ( ήτقPQRS)  Ύϳاϭΰϟا Ϣ˶γϭ1 ،2 ،3 ،4 

ϦϴΒϣ Ϯϫ ΎϤϛ .
(3 PQ ||SR , PS ||QR      (ΔϳίاϮΘϣ ωاοاأ ϱίاϮΘϤϟ ΔϠΑΎϘΘϤϟا ωاοاأ) 

 



 

 

 
(4 1 = 2 ϭ ،3 = 4            ( ً ΎϴϠاخΩ ΔϟΩΎΒΘϤϟا Ύϳاϭΰϟا Δϳήψϧ) 

 
 

PR = RP (5                                  (αΎϜόϧاا ΔϴصΎخ) 
(6  SAS QRP SRP   

(7 PQ  RS  , QR  SP      ( ϦϴϘΑΎτΘϣ ϦϴΜϠΜϣ ϲف ΓήυΎϨΘϤϟا ήصΎϨόϟا
ΔϘΑΎτΘϣ) 

 
ϥΎϫήΒϟا : ϥأ ϰτόϣACDEωاοأ ϱίاϮΘϣ  .

 ϥΈف ΔϘΑΎτΘϣ ωاοاأ ϱίاϮΘϤϟ ΔϠΑΎϘΘϤϟا ωاοاأ ϥأ ΎϤΑEA  DC .
         ωاοاأ ϱίاϮΘϣ فϳήόΗ ϦϣϭEA ||DC 

 ϥϮϜΗϭAEB  DCB ϭ EAB  CDB ΔϟΩΎΒΘϤϟا Ύϳاϭΰϟا ϥأ 
ΔϘΑΎτΘϣ ًΎϴϠاخΩ  .

ΔϘΑΎτΘϣ ًΎϴϠاخΩ ΔϟΩΎΒΘϤϟا Ύϳاϭΰϟا ϥأ . ϥΫ· EBA CBD  ΐδΣASA. 
ϭEB  BCϭ AB  BD ϦϴϘΑΎτΘϤϟا ϦϴΜϠΜϤϟا ϲف ΓήυΎϨΘϤϟا ήصΎϨόϟا ϥأ

 ϥΈف ΔϤϴϘΘδϤϟا ΔότϘϟف اμϨϣ فϳήόΗ Ϧϣϭ ΔϘΑΎτΘϣEC فμϨΗ AD ϭ 
AD فμϨΗ EC .

 
 
 
 
 
 



 

 

 

 
    

   2 2
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    
   2 2
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8

34
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34
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   
   2 2

, 1, 1 3,2

1 3 1 2
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L P

LP
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   
     


،

 

   
   2 2

, 5,5 3,2

5 3 5

13

2

13

J P

JP L

J

P

P
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  
 

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 




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 ϥأ ΎϤΑJP = LP, MP = KPήخϵا ΎϤϬϨϣ Ϟϛ فμϨϳ ϦϳήτϘϟا ϥΈف  .

 



 

 

 
 

JPا؛  LP MP KP   
 

 Ϟϴϣ ا؛JK ϱϭΎδϳ 0 Ϟϴϣϭ ،JM ϱϭΎδϳ 2 αϮϜόϣ ΐϟΎγ ϱϭΎδϳ ا ΎϤϫΪΣ؛ أ
ήخϵا .

 
      Ύϳاϭΰϟا C, E, GΔϨϜϤϣ ΔΑΎΟ· ؛ : C A  ϱίاϮΘϣ ϲف ΔϠΑΎϘΘϤϟا Ύϳاϭΰϟا ϥأ 

      ΔϘΑΎτΘϣ ωاοاأ .  E A ،ϥΎϘΑΎτΘϣ ωاοاأ ϲϳίاϮΘϣ ϥأ  G   E Ύϳاϭΰϟا ϥأ 
.  ΐδΣ خΎصΔϴ اAϱΪόΘϟاΔϠΑΎϘΘϤϟ فϮΘϣ ϲاϱί اأοاΑΎτΗϭ ΔϘΑΎτΘϣ ωق 

 
AD ,DE ,GF 

 AD BCΔϘΑΎτΘϣ ωاοاأ ϱίاϮΘϣ ϲف ΔϠΑΎϘΘϤϟا ωاοاأ ϥأ  .
  DE BC ϥΎϘΑΎτΘϣ ωاοاأ ϲϳίاϮΘϣ ϥأ 

GF DE قΑΎτΗϭ ΔϘΑΎτΘϣ ωاοاأ ϱίاϮΘϣ ϲف ΔϠΑΎϘΘϤϟا ωاοاأ ϥأ 
BCϱΪόΘϟا ΔϴصΎخ ΐδΣ  .

 
ΎϳاϭΰϟاABC , ADC , EDG , EFG    

ABCϭ ADC ϥΎΘϠϤϜϣ C ωاοاأ ϱίاϮΘϣ ϲف ΔفϟΎΤΘϤϟا Ύϳاϭΰϟا ϥ؛ أ
ΔϠϣΎϜΘϣ .EDG ΔϠϤϜϣ C قΑΎτΗ ΎϬϧأ ADC ΔϠΑΎϘΘϤϟا Ύϳاϭΰϟا Δϳήψϧ ΐδΣ 

ΔϠϤϜϣϭ αأήϟΎΑ C ،ξϳϮόΘϟΎΑ EFG قΑΎτΗ EDG Ύϳاϭΰϟا ϥأ 
 ΔϠϤϜϣϭ ،ΔϘΑΎτΘϣ ωاοاأ ϱίاϮΘϣ ϲف ΔϠΑΎϘΘϤϟاCξϳϮόΘϟΎΑ  .

 
 
 
 
 



 

 

 
 
 

 
 

 
 

 
 ϞϜشϟا

 ϲϋΎΑήϟا
 ωاοاأ Ϟϫ

اΔϘΑΎτΘϣ ΔϠΑΎϘΘϤϟ؟ 
 Ύϳاϭΰϟا Ϟϫ

اΔϘΑΎτΘϣ ΔϠΑΎϘΘϤϟ؟ 
 ϞϜشϟا Ϟϫ

ϮΘϣاϱί أοاω؟ 
ABCD  Ϣόϧ Ϣόϧ Ϣόϧ
MNOP  Ϣόϧ Ϣόϧ Ϣόϧ
WXYZ  Ϣόϧ Ϣόϧ Ϣόϧ

 

 
 ϱίاϮΘϣ ϞϜشϟا اάϫ ϥΈف ϥΎϘΑΎτΘϣϭ ϥΎϳίاϮΘϣ ϥΎόϠο ϲϋΎΑήϟا ϞϜشϟا ϲف ϥΎϛ اΫ·

ωاοأ. 



 

 

  
 
 
 
 

 

 
    ϥمتطابقا ωاأضا ϱίمتوا ϲف ΔتقابلϤال ωاأضا 

,
2 1 3 4 , 3 2 1
3 2 1
2 3

3
2

           

AB CD and AD BC
y w and x x w
x x w
x w

wx

 

 ςϴΤϤϟا   =ωاοاأ ϝاϮρأ ωϮϤΠϣ 
 2 1 1 3 4 3 2 22        y x w w x 

 ϦϴϳϭΎδΘϣ ϦϴϠΑΎϘΘϣ ϦϴόϠο Ϟϛ ϥا ΚϴΣ     
2 1 3 4 , 3 2 1      y w and x x w 

ϥا ϱأ     2 3 4 3 2 22
3 4 10

    w x
x w

 

 ΔϤϴق Ϧϋ ξϳϮόΘϟΎΑ     x 

   

33 4 10
2

9 3 8 20
11 11

1

         

w w

w w
w

w

 

 ΔϤϴϘΑ ξϳϮόΘϟΎΑ  wωاοاا ϝاϮρا ϲف  

 3 4 1 7
7

DC
AB DC in

     

 



 

 

 

 

 
 ΔϘΑΎτΘϣ ωاοاأ ϊϴϤΟ βϴϟϭ ϦϴϘΑΎτΘϣ ϦϴϠΑΎϘΘϣ ϦϴόϠο Ϟϛ ϥأ ΪΟϮΗ ا       

 

 

 

          
ϥΫ· ωاοأ ϱίاϮΘϣ ϞϜشϟا ϥأ ΎϤΑ          : 10  ΎϬγΎϴق ϲΘϟا ΔϳϭاΰϠϟ ΔϠϤϜϣ 65ط ϱίاϮΘϣ ϲف ΔفϟΎΤΘϤϟا Ύϳاϭΰϟا ϥأ 

ΔϠϣΎϜΘϣ ωاοاأ. 

        
10 65 180

10 180 65

110 15

  
  
 

 

 



 

                                                ήυΎϨΘϟΎΑ ϥΎΘϳϭΎδΘϣ                   2 64   
 2 ΔϳϭاΰϠϟ ΔϠϤϜϣ1 ΔϠϣΎϜΘϣ ωاοاأ ϱίاϮΘϣ ϲف ΔفϟΎΤΘϤϟا Ύϳاϭΰϟا ϥأ. 

1 64 180

1 1 0

16

64

1

8

1

  
  
 

 

 



        

  
 ΔϠΑΎϘΘϤϟا Ύϳاϭΰϟاϭ ،ΔϘΑΎτΘϣ ΔϠΑΎϘΘϤϟا ωاοاأ ϥϮϜΗ ωاοاأ ϱίاϮΘϣ ϲف

ϦϴΘϠϣΎϜΘϣ ϦϴΘفϟΎΤΘϣ ϦϴΘϳϭاί Ϟϛ ϥϮϜΗϭ ،ΔϘΑΎτΘϣ .
Ϣ΋اϮق ϩΎϳاϭί ϊϴϤΟ ϥϮϜΗ ΔϤ΋Ύق Ύϳاϭΰϟا ϯΪΣ· ΖϧΎϛ اΫ·ϭ . ωاοاأ ϱίاϮΘϣ اήτقϭ

ήخϵا ΎϤϬϨϣ Ϟϛ فμϨϳ .
 
 



 

 

 
 

ϱέΎϴόϤϟا έΎΒΘااخ ϰϠϋ ΐϳέΪΗ :

 
 έΎϴΘااخ D 

3 42 9 18 180

12 24 180

12 180 24

12 156

13

3 42 3 13 42 81

999 18 9 13 18

x x

x

x

x

x

x

x

   
 
 



     
     





 

          
6 7 11 180

13 180 11

13 6

3

1

1

9

x x

x

x

x

  
 



 

    
 
 
 
 
 



 

 

 

 
 

 
 

  108 2 180n n .                                      (ΔϟΩΎόϣ ΔΑΎΘϛ) 
 108 180 360n n                                   (ϊϳίϮΘϟا ΔϴصΎخ) 

72 360n                                     ( ΡήτΑ180nϦϴفήτϟا اϛ Ϧϣ ) 
n = 5                                              ( ϰϠϋ Ϧϴفήτϟا اϛ ΔϤδϘΑ 72 )

 ϊϠπϤϠϟ ϥΫ·5 ωاοأ 
  140 2 180n n .                                      (ΔϟΩΎόϣ ΔΑΎΘϛ) 

 140 180 360n n                                   (ϊϳίϮΘϟا ΔϴصΎخ) 
40 360n                                     ( ΡήτΑ180nϦϴفήτϟا اϛ Ϧϣ ) 

n = 9                                              ( ϰϠϋ Ϧϴفήτϟا اϛ ΔϤδϘΑ 40 )
 ϊϠπϤϠϟ ϥΫ·9 ωاοأ 

  147 3 2 180. n n .                                      (ΔϟΩΎόϣ ΔΑΎΘϛ) 
 147 3 180 360. n n                                   (ϊϳίϮΘϟا ΔϴصΎخ) 

32 7 360. n                                     ( ΡήτΑ180nϦϴفήτϟا اϛ Ϧϣ ) 
n = 11                                           ( ϰϠϋ Ϧϴفήτϟا اϛ ΔϤδϘΑ 32 7. )

 ϊϠπϤϠϟ ϥΫ·11 ϊϠο 

  160 2 180n n .                                      (ΔϟΩΎόϣ ΔΑΎΘϛ) 
 160 180 360n n                                   (ϊϳίϮΘϟا ΔϴصΎخ) 

20 360n                                     ( ΡήτΑ180nϦϴفήτϟا اϛ Ϧϣ ) 
n = 18                                              ( ϰϠϋ Ϧϴفήτϟا اϛ ΔϤδϘΑ 20 )

 ϊϠπϤϠϟ ϥΫ·18 ϊϠο 
  135 2 180n n .                                      (ΔϟΩΎόϣ ΔΑΎΘϛ) 

 135 180 360n n                                   (ϊϳίϮΘϟا ΔϴصΎخ) 



 

 

 
 

45 360n                                     ( ΡήτΑ180nϦϴفήτϟا اϛ Ϧϣ ) 
n = 8                                              ( ϰϠϋ Ϧϴفήτϟا اϛ ΔϤδϘΑ 45 )

 ϊϠπϤϠϟ ϥΫ·8 ωاοأ 
  176 4 2 180. n n .                                      (ΔϟΩΎόϣ ΔΑΎΘϛ) 

 176 4 180 360. n n                                   (ϊϳίϮΘϟا ΔϴصΎخ) 
3 6 360. n                                     ( ΡήτΑ180nϦϴفήτϟا اϛ Ϧϣ ) 

n = 100                                          ( ϰϠϋ Ϧϴفήτϟا اϛ ΔϤδϘΑ 3 6. )
 ϊϠπϤϠϟ ϥΫ·100 ϊϠο 
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 ϞϣΎόϣx ϦϴϳίاϮΘϣ ϥΎϤϴϘΘδϤϟا ϥΫ· ϦϴϳϭΎδΘϣ ΔϟΩΎόϣ Ϟϛ ϲف  
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 ϞϣΎόϣ Ώήο ϞصΎΣx ΔϟΩΎόϣ Ϟϛ ϲ1=  ف ϦϳΪϣΎόΘϣ ϥΎϤϴϘΘδϤϟا ϥΫ·  
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 ϞϣΎόϣxϚϟΫ ήϴغ ΎϤϫ اΫ· ϦϴϳϭΎδΘϣ ήϴغ ϦϴΘϟΩΎόϤϟا Ϧϣ Ϟϛ ϲف  

 
 



 

 

 
 
 
 5 1 2y x   

10 4 20
5 2 10

2 2 2
y x

y x
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 ϞϣΎόϣ  x ϦϴϳίاϮΘϣ ϥΎϤϴϘΘδϤϟا ϥΫ· ϦϴϳϭΎδΘϣ ΔϟΩΎόϣ Ϟϛ ϲف  
 

 
 ΔϨϳΎΒΘϤϟا Δϳήψϧ ΐδΣSAS ΚϠΜϤϟا Ύϳاϭί ϯΪΣ· ϥΈف ،ϞϴϤΗ ΓήΠشϟا ΕأΪΑ اΫ· ،

 ϞΑΎϘϤϟا ϊϠπϟاϭ ،ήϴغΘΗ فϮγ ΔϣΎϋΪϟاϭ νέاأ ΢τγϭ ΓήΠشϟا Ϧϣ ϥϮϜΘϤϟا
ήϴغΘϳ فϮγ Δϳϭاΰϟا ϚϠΘϟ .

 ϱأ ϝϮρ ήϴغΘϳ Ϧϟ ϪϧΈف ΓήΠشϟا ϲف ΔΘΒΜϣϭ νέاأ ϰϠϋ ΰϜΗήΗ ΔϣΎϋΪϟا ϥأϭ
ΚϠΜϤϟا ωاοأ Ϧϣ ϊϠο .Δϳϭاί ϱأ ήϴغΘΗ ϥأ ϦϜϤϳ ا Ϛϟάϟ . ΓήΠشϟا ϥأ ΪϛΆϳ اάϫϭ

ΔϤϴϘΘδϣ ϰϘΒΘγ .
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