
 

 

 

 
 

 
ϥΎϘΑΎτΘϣ ϦϴϠΑΎϘΘϣ ϦϴόϠο Ϟϛ ϥ؛ أϢόϧ. 

 
ϥΎϘΑΎτΘϣϭ ϥΎϳίاϮΘϣ ϦϴϠΑΎϘΘϣ ϦϴόϠο Ϫϴف ϥ؛ أϢόϧ. 

 
ωاοاأ ϱίاϮΘϣ ΕاέΎΒΘاخ Ϧϣ ΪΣاϭ ϱق أϘΤϳ ا Ϫϧا؛ أ. 

 
(ωاοاأ ϱίاϮΘϣ ΕاέΎΒΘاخ Ϧϣ ΪΣاϭ ϱق أϘΤϳ ا Ϫϧا؛ أ. 

 
ήخϵا ΎϤϬϨϣ Ϟϛ فμϨϳ Δϳήτق ϥ؛ أϢόϧ .

 
 
 



 

 

 
 

 
ωاοاأ ϱίاϮΘϣ ΕاέΎΒΘاخ Ϧϣ ΪΣاϭ ϱق أϘΤϳ ا Ϫϧا؛ أ .

 
ΕΎϴτόϤϟا :WXYZ Ϫϴف ωاοأ ϱίاϮΘϣ X   Wϭ M ΔτϘϧ 
. μΘϨϣWXف

ΏϮϠτϤϟا :ZMY ϦϴόϠπϟق اΑΎτΘϣ .
ϥΎϫήΒϟا : ϥأ ΎϤΑWXYZ ϥΈف ،ωاοأ ϱίاϮΘϣ WZ  XY. 
 ϥأ ΎϤΑϭM فμΘϨϣ ΔτϘϧ WX ϥΈف ،WM = MX .

 ϥأ ϰτόϣϭW X  ΐδΣϭ Ϛϟάϟ ،SASϥΈف YXM ZWM    
 ϥΈف ،ΔϘΑΎτΘϣ ϦϴϘΑΎτΘϣ ϦϴΜϠΜϣ ϲف ΓήυΎϨΘϤϟا ήصΎϨόϟا ϥأϭZM YM .

 ϥΫ·ZMYϦϴόϠπϟق اΑΎτΘϣ ΚϠΜϤϟف اϳήόΗ ΐδΤΑ ϦϴόϠπϟق اΑΎτΘϣ ΚϠΜϣ  .
 
 

 

 
ΕΎϴτόϤϟا:ABEF  ؛ωاοأ ϱίاϮΘϣ BCDEωاοأ ϱίاϮΘϣ  .
ΏϮϠτϤϟا :ACDFωاοأ ϱίاϮΘϣ  .
ϥΎϫήΒϟا:  ΕاέΎΒόϟا(ΕاέήΒϤϟا) :

(1 ABEF ؛ωاοأ ϱίاϮΘϣ BCDE          ωاοأ ϱίاϮΘϣ (ΕΎϴτόϣ) 
 



 

 

 
 

(2 AF = BE , BE = CD, AF BE฀ , BE CD฀   ( ϱίاϮΘϣ فϳήόΗ
ωاοاأ)  

AF = CD, AF CD฀  (3                      (ϱΪόΘϟا ΔϴصΎخ) 
(4 ACDFωاοأ ϱίاϮΘϣ  .( ϦϴϘΑΎτΘϣ ϲϋΎΑέ ϞϜش ϲف ϥΎόϠο ϥΎϛ اΫ·

ωاοأ ϱίاϮΘϣ ϪϧΈف ϦϴϳίاϮΘϣϭ) 
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 Ϟϴϣ ؛ϢόϧAB Ϟϴϣ ϱϭΎδϳ CD ϱϭΎδϳϭ 1
7

 Ϛϟάϟ AB ฀CD .

 ϞϴϤϟا ϥأ ΚϴΣ =2 1

2 1

y y
x x


  



 

 

 
 

 Ϟϴϣ ϥأ ΎϤΑϭBC Ϟϴϣ ϱϭΎδϳ AD ϱϭΎδϳϭ – 6 
 ϥΈفBC ฀AD ϥΈف ϥΎϳίاϮΘϣ ϦϴϠΑΎϘΘϣ ϦϴόϠο Ϟϛ ϥأϭ ABCD ϱίاϮΘϣ 

ωاοأ .
                                    

 
 

ϦϴϘΑΎτΘϣ ϦϴϠΑΎϘΘϣ ϦϴόϠο Ϟϛ ϥϮϜϳ ϥأ ΐΠϳ ا؛ .
 ϦϴΑ ΔفΎδϤϟاϭKϭ LϱϭΎδΗ 53. ϦϴΑ ΔفΎδϤϟاϭLϭ MϱϭΎδΗ 37 .

 
ϦϴΑ ΔفΎδϤϟاϭM ϭ JϱϭΎδΗ 50 . ϦϴΑ ΔفΎδϤϟاϭJϭ KϱϭΎδΗ 26 .

 
 ϦϴΘτϘϧ ϱأ ϦϴΑ ΔفΎδϤϟا ϥأ ΚϴΣ =   2 2

1 2 1 2x x y y   
 

 ϥΈف ،ϦϴϘΑΎτΘϣ Ύδϴϟ ϦϴϠΑΎϘΘϣ ϦϴόϠο Ϟϛ ϥأ ΎϤΑϭJKLMωاοأ ϱίاϮΘϣ βϴϟ  .
 

 
 

 
 



 

 

 
 

 
 Ϟϴϣ2 4 6

:
5 7 2

YX
   

 

 Ϟϴϣ7 6 1
:

4 2 2
XW

    

 

 Ϟϴϣ2 2 1 3
:

7 7 2 5
WV

     

 

 Ϟϴϣ7 4 3
:

2 7 5
YV

     

 ϞϴϣYV ϱϭΎδϳ 7
2
 Ϟϴϣϭ ،XW ϱϭΎδϳ 7

4
 Ϟϴϣϭ ،YX ϱϭΎδϳ 2

5
 ،

 ϞϴϣϭVWϱϭΎδϳ 2
7

 .ΎϤΑϭ  Ϟϴϣ ϥأYV Ϟϴϣ ϱϭΎδϳ ا XW Ϟϴϣϭ ،YX 

Ϟϴϣ ϱϭΎδϳ اVW ϥΈف   VWXYωاοأ ϱίاϮΘϣ βϴϟ  .

 
 

 Ϟϴϣ2 2 5 3
:

7 7 1 6
TS

      

 

 Ϟϴϣ        2 4 2
:

7 3 4
RQ

  

 



 

 

 
ϦϴϘΑΎτΘϣϭ ϦϴϳίاϮΘϣ ϥاΑΎϘΘϣ ϥΎόϠο Ϫϴف ϥϮϜϳ ϥأ ΐΠϳ . Ϟϴϣ ϥأ ΎϤΑϭ

RQ Ϟϴϣ ϱϭΎδϳTS ϱϭΎδϳϭ 2
7

 ϥΈف ،QR TS฀ ||ST ϥأϭ QR = ST 

= 53 
 ϥΈفQR TS  ،ϥΫ· QRSTωاοأ ϱίاϮΘϣ . 
 

  
 

 
ΕΎϴτόϤϟا :AB CD , AD  BC 
ΏϮϠτϤϟا :ωاοأ ϱίاϮΘϣ ABCD. 

  

 
ϥΎϫήΒϟا :

ϞϴϣAD :m = 
0
0

c
b

  = 

c
b

 

             

ϞϴϣAB :m = 
0 0

0a

  = 0 

                     

ϞϴϣBC :m = 
0c

b a a


   = 
c
b

 



 

 

              

ϞϴϣDC :m = 
c c

b a b


   = 0 

         Ϛϟάϟ AD BC฀ ϭ AB CD฀. 
 ϥϮϜϳ ωاοاأ ϱίاϮΘϣ فϳήόΗ ΐδΣϭ ϥΫ·ABCDωاοأ ϱίاϮΘϣ  .

 
ΕΎϴτόϤϟا :ABCD Δϳϭاΰϟا ،ωاοأ ϱίاϮΘϣ AΔϤ΋Ύق Δϳϭاί  .
ΏϮϠτϤϟا : ΎϳاϭΰϟاB, C, DϢ΋اϮق  .

 
ϥΎϫήΒϟا :

ϞϴϣBC :m = 
0

b b
a

  = 0Ϟϴϣ ،CD : فήόϣ ήϴغ

                     

ϞϴϣAD :m = 
0 0

0a

  = 0Ϟϴϣ ،AB : فήόϣ ήϴغ

                 
 ϚϟάϟBC CD , CD AD , AB BC .

 Ύϳاϭΰϟا ،ϥΫ·D, C, BϢ΋اϮق . 

 
ΕΎϴτόϤϟا :A   C , B   D 
ΏϮϠτϤϟا :ABCDωاοأ ϱίاϮΘϣ  .

 
ϥΎϫήΒϟا : ϢγέاACϦϴΜϠΜϣ ϞϜشΘϟ  .

 ϱϭΎδϳ ΚϠΜϣ ϱأ Ύϳاϭί ΕΎγΎϴق ωϮϤΠϣ ϥأ ΎϤΑϭ180º ΕΎγΎϴق ωϮϤΠϣ ϥΈف 
 ϱϭΎδϳ ϦϴΜϠΜϤϟا Ύϳاϭί360º .



 

 

 
 

 ϥΫ·mA + mB + mC + mD = 360º 
 ϥأ ΎϤΑϭA   Cϭ B   D ϥΈف mA = mC  

ϭmB = mD .
 ξϳϮόΘϟΎΑϭmA + mA + mB + mB = 360º 

 ϥΫ·2 (mA) + 2 (mB) = 360º 
 ϰϠϋ Ϧϴفήτϟا اϛ ΔϤδϘΑϭ2 ΞΘϨϳ mA + mB = 180º ϦϴΘϳϭاΰϟا ϥΈا فάϟ 

ϭ ϥΎΘϠϣΎϜΘϣ ϦϴΘفϟΎΤΘϤϟاAD ||BC .
 ϞΜϤϟΎΑϭ2(mA) + 2(mD) = 360º ϭأ mA + mD = 180º  

ϭ ϥΎΘϠϣΎϜΘϣ ϥΎΘفϟΎΤΘϤϟا ϥΎΘϳϭاΰϟا ϥΎΗΎϫ ϥΫ·AB ||CD .
 ϞϜشϟΎف Ϛϟάϟ ،ΔϳίاϮΘϣ ΔϠΑΎϘΘϤϟا ωاοاأ ϥΫ·ABCDωاοأ ϱίاϮΘϣ . 

 

 
 

ΕΎϴτόϤϟا :AC CF , AB CD  BE  , DF  DE 
ΏϮϠτϤϟا :BE ||CD .
ϥΎϫήΒϟا : ϥأ ϢϠόϧAC CF , AB CD  BE  , DF  DE 

 ϥΫ·AC = CF قΑΎτΘϟف اϳήόΗ ΐδΣ 
 AC = AB + BCϭ CF = CD + DF     ( ϊτϘϟا ϊϤΟ ΔϤϠδϣ ΐδΣ

ΔϤϴϘΘδϤϟا) 
 ϥϮϜϳ ،ξϳϮόΘϟΎΑϭAB + BC = CD + DF Γήϣ ξϳϮόΘϟا ϝΎϤόΘγΎΑϭ ،

 ϥϮϜϳ ϯήأخAB + BC = AB + DF Ρήτϟا ΔϴصΎخ ΐδΣϭ BC DF 
 ϥΫ·BC  DFϭ ،قΑΎτΘϟف اϳήόΗ ΐδΣ BC  DE    ( ΔϴصΎخ ΐδΣ

ϱΪόΘϟا) 
 
 



 

 

 
 

 ϲϋΎΑήϟا ϞϜشϟا ϥΈف ϦϴϘΑΎτΘϣ ϲϋΎΑέ ϞϜشϟ ϦϴϠΑΎϘΘϣ ϦϴόϠο Ϟϛ ϥΎϛ اΫ·ϭ
ωاοأ ϱίاϮΘϣ . ϥΫ·BCDE ωاοاأ ϱίاϮΘϣ فϳήόΗ Ϧϣϭ ωاοأ ϱίاϮΘϣ 

 ϥϮϜϳBE CD฀ .
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ΕΎϴτόϤϟا :DE  EB , AE  EC 
ΏϮϠτϤϟا :ABCD ωاοأ ϱίاϮΘϣ .

 
 ΕاέΎΒόϟا(ΕاέήΒϤϟا) :

(1 AE  EC , DE  EB                      (ΕΎϴτόϣ) 
(2 1  2, 3  4         (ϥΎΘϘΑΎτΘϣ αأήϟΎΑ ϥΎΘϠΑΎϘΘϤϟا ϥΎΘϳϭاΰϟا) 
(3   ADE CBE ,   ABE CDE     (SAS) 

 



 

 

 
 
(4 AB  DC , AD  BC        ( ϦϴΜϠΜϤϟا ϲف ΓήυΎϨΘϤϟا ήصΎϨόϟا

ΔϘΑΎτΘϣ ϦϴϘΑΎτΘϤϟا) 
(5 ABCD ωاοأ ϱίاϮΘϣ ( ϲϋΎΑέ ϞϜش ϲف ϦϴϠΑΎϘΘϣ ϦϴόϠο Ϟϛ ϥΎϛ اΫ·

ωاοأ ϱίاϮΘϣ ϪϧΈف ϦϴϘΑΎτΘϣ) 

 

      
C (a , c) , D (- b , c) 

 
Y (a – b , c) , X (a , 0) 

 
ΕΎϴτόϤϟا :RSTV ϲϋΎΑέ ϞϜش 
 ρΎϘϨϟاϭA, B, C, Dωاοاأ ΕΎفμΘϨϣ RS , ST , TV , VR ϰϠϋ 
ΐϴΗήΘϟا .

ΏϮϠτϤϟا :ABCDωاοأ ϱίاϮΘϣ  .

 
 
 
 



 

 

 
 

ϥΎϫήΒϟا :
 ϲϋΎΑήϟا ϞϜشϟا ϢγέاRSTV Ϯϫ ΎϤϛ ΕΎϴΛاΪΣاإ Ϣ˶γϭ ،ϲΛاΪΣاإ ϯϮΘδϤϟا ϲف 

 ϞϜشϟا ϲف ϦϴΒϣ( ΩΪόϟا ΕΎفϋΎπϣ Ϧϣ ΕΎϴΛاΪΣ· ϝΎϤόΘγ2ا ΕΎΑΎδΤϟا ϞόΠϴγ 
ϞϬγأ)  ρΎϘϨϟا ΕΎϴΛاΪΣ· ϥϮϜΗ فμΘϨϤϟا ΔτϘϧ Δغϴص ϦϣϭA, B, C, Dϲϫ  :

2 2
2 2
a f

A ,     = (a , f) 

      

 2 2 2 2
, ,

2 2
d a f b

B d a f b
          

                                             
2 2 2

2 2
d c b

C ,
     = (d + c , b) 

                       
2 0
2 2
c

D ,     = (c , 0) 

 Ϧϣ Ϟϛ Ϟϴϣ ΪΟϭأAB ϭ DC .
        ϲϠϴϣ ϥأϭABϭ DCϥΎΘϳίاϮΘϣ ϦϴΘϤϴϘΘδϤϟا ϦϴΘότϘϟا ϥΈف ،ϥΎϳϭΎδΘϣ  .

 ΩΎΠϳإ ϦϴΘτϘϧ ϦϴΑ ΔفΎδϤϟا Δغϴص ϞϤόΘγاAB ,DC .
 AB  = 2 2(( ) ( ) )d a a f b f     

= 2 2(d b ) 
 AB  = 2 20(( ) ( ) )d c c b    

 
= 2 2( d b ) 

 ϥΫ·AB ฀DC ϭ AB  DC . ϚϟάϟABCD ϥΎϛ اΫ· Ϫϧأ ωاοأ ϱίاϮΘϣ 
ωاοأ ϱίاϮΘϣ ϪϧΈف ϦϴϘΑΎτΘϣϭ ϦϴϳίاϮΘϣ ϲϋΎΑέ ϞϜش ϲف ϥاΑΎϘΘϣ ϥΎόϠο .

 
 
 

 



 

 

 
 

 

  

 
 

 
 ϞϴτΘδϤϟا ήτϘϟا ϝϮτϟا

ABCD 
AC 3.3 cm 
BD 3.3 cm 

MNOP 
MO 2.8 cm 
NP 2.8 cm 

WXYZ WY 2.0 cm 
XZ 2.0 cm 

 
 



 

 

 
 

 
 ϥΎϘΑΎτΘϣ ϞϴτΘδϤϟا اήτق .



 

 

 

 
 ήاأخ ΎϤϬϨϣ Ϟϛ فμϨϳ ωاοاأ ϱίاϮΘϣ اήτق    , , ,  2 2 3 1 

 
 

        ϯήاأخ βϜϋ ΎϤϫاΪΣ· ϥΎΘϳήψϨϟا 
 ΔϳήψϨϟا Δϴοή1.3ف" ωاοاأ ϱίاϮΘϣ ϞϜشϟا "

 ΔϳήψϨϟا Δϴοήفϭ1.9" ΔϘΑΎτΘϣ ϲϋΎΑήϟا ϞϜشϟا ϲف ΔϠΑΎϘΘϤϟا ωاοاأ ."
 ΔϳήψϨϟا ΔΠϴΘϧ1.3 ΔϳήψϨϟا ΔΠϴΘϧϭ ΔϘΑΎτΘϣ ΔϠΑΎϘΘϤϟا ωاο1.9 اأ ϞϜشϟا 

ωاοأ ϱίاϮΘϣ ϲϋΎΑήϟا .

 
 ً ΎϧΎϴΣ؛أ  ϞόΟ ًΎπϳأ ϚϨϜϤϳ Ϫϧا أ· ،ϦϴϘΑΎτΘϣ ωاοاأ ΎϳίاϮΘϣ ϥϮϜϳ ϥأ ϦϜϤϳ

 ΕΎγΎϴق ήϴϴغΗ ϥϭΩϭ ωاοاأ ϝاϮρأ ήϴϴغΘΑ ήأصغ ϭأ ήΒϛأ ωاοاأ ϱίاϮΘϣ
Ύϳاϭΰϟا .

 
 
 



 

 

 
 

 
ΕΎϴτόϤϟا :ABCDϭ ωاοأ ϱίاϮΘϣ AJ  KC .
ΏϮϠτϤϟا :JBKDωاοأ ϱίاϮΘϣ  .

 
ϥΎϫήΒϟا: ϢγέاDB .
 ϥأ ΎϤΑABCD ϦϳήτϘϟا ϥΈف ،ωاοأ ϱίاϮΘϣ DBϭ AC ΎϤϬϨϣ Ϟϛ فμϨϳ 

 ΔϳήψϨϟا ΐδΣ ήخϵ1.7ا.  ΎϤϬόρΎϘΗ ΔτϘϧ Ϣ˶γP .
 ϥϮϜϳ فμΘϨϤϟا ΔτϘϧ فϳήόΗ ϦϣϭAP  PC ϥΫ· ،AP = PC. 

 ϥΈف ΔϤϴϘΘδϤϟا ϊτϘϟا ϊϤΟ ΔϤϠδϣ ΐδΣϭ
AP AJ JP , PC PK KC       ξϳϮόΘϟΎΑϭ

AJ JP PK KC   ϥأ ΎϤΑϭAJ  KC ϥΈف ،AJ = KC ΐδΣ 
. ϳήόΗف اΑΎτΘϟق

KC JP PK KC   
 ξϳϮόΘϟΎΑϭKC JP PK KC     ϥϮϜϳ Ρήτϟا ΔϴصΎخ Ϧϣϭ

 JP PK .
 ϥϮϜΗ قΑΎτΘϟف اϳήόΗ Ϧϣϭ ϥΫ· 

JP  PK ϥΫ· PفμΘϨϣ ΔτϘϧ JK .
 ϥأ ΎϤΑϭJKϭ DBϯήاأخ ΎϤϬϨϣ Ϟϛ فμϨΗ  .

 ϲϋΎΑήϟا ϞϜشϠϟ ϥاήτق ΎϤϫϭJBKD ΔϳήψϨϟا ΐδΤ1.11، ف ϞϜشϟا ϥϮϜϳ 
 ϲϋΎΑήϟاJBKDωاοأ ϱίاϮΘϣ  .

 
 
 



 

 

 
 

 
ϥأ ϥΎϴΑ ϚϨϜϣا أΫ· ωاοأ ϱίاϮΘϣ ϲϋΎΑήϟا ϞϜشϟا ϥϮϜϳ: 

 ،ϥΎΘϘΑΎτΘϣ ϦϴΘϠΑΎϘΘϣ ϦϴΘϳϭاί Ϟϛ ϭأ ،ϥΎϳίاϮΘϣ ϭأ ϥΎϘΑΎτΘϣ ϦϴϠΑΎϘΘϣ ϦϴόϠο Ϟϛ
ϥΎϳίاϮΘϣϭ ϥΎϘΑΎτΘϣ ϥاΑΎϘΘϣ ϥΎόϠο ϭأ ،ήخϵا ΎϤϬϨϣ Ϟϛ فμϨϳ ϥاήτϘϟا ϭأ .
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 ϲϫ ΎϤϬόρΎϘΗ ΔτϘϧ ϥΈف ،ήخϵا ΎϤϬϨϣ اϛ فμϨϳ ωاοاأ ϱίاϮΘϣ ϱήτق ϥأ ΎϤΑ

 Ϧϣ Ϟϛ فμΘϨϣ ΔτϘϧAC  , BD . فμΘϨϣ ΔτϘϧ ΪΟϭأAC ΎϫΎفήρ ϲΘϟا    3 5 , 5 4 ،، 

1 2 1 2,
2 2

x x y y      = 
3 5 5 4

,
2 2

            (فμΘϨϤϟا ΔτϘϧ Δغϴص) 

 1 0.5 ،                                                       (ςϴδΒΘϟΎΑ) 
 ϱήτق ϊρΎϘΗ ΔτϘϧ ΎϴΛاΪΣ· ϥΫ·RSTU ΎϤϫ  1 0.5، 

 
 ϲϫ ΎϤϬόρΎϘΗ ΔτϘϧ ϥΈف ،ήخϵا ΎϤϬϨϣ اϛ فμϨϳ ωاοاأ ϱίاϮΘϣ ϱήτق ϥأ ΎϤΑ

 Ϧϣ Ϟϛ فμΘϨϣ ΔτϘϧAC  , BD . فμΘϨϣ ΔτϘϧ ΪΟϭأAC ΎϫΎفήρ ϲΘϟا    2 5 , 7 2،، 

1 2 1 2,
2 2

x x y y      = 
2 7 5 2

,
2 2
      (صϴغΔτϘϧ Δ اμΘϨϤϟف)       

 4.5 1.5 ،                                                       (ςϴδΒΘϟΎΑ) 
 ϱήτق ϊρΎϘΗ ΔτϘϧ ΎϴΛاΪΣ· ϥΫ·RSTU ΎϤϫ  4.5 1.5، 
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 Ϟϴϣ   2 2 0
2

1 2 1
XY

      

 Ϟϴϣ   4 4 0
0 1 1

YZ
  

  ϦϴΗΪϣΎόΘϣ ήϴغ ϱϭΎδϳ ا ϢϬϨϣ Ϟϛ Ϟϴϣ Ώήο ϞصΎΣ ϥ1 أ 
 

 Ϟϴϣ   1 1 4 5
2 2 1 3

XY
     

 Ϟϴϣ   1 5 6
1

1 3 2
YZ

     
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